
SOLUTION ENIGME 5 

Enoncé 1 : 1 est vert 

Enoncé 2 : un nombre et son inverse (excepté 1) sont de couleurs différentes 

Enoncé 3 : 𝑥 et 𝑥 + 1 sont de la même couleur 

 

Propriété 1 : Pour tout réel 𝒙 et tout entier naturel 𝒏 :  𝒙 et 𝒙 + 𝒏 sont de la même couleur. 

Démonstration : Si 𝑥 et 𝑥 + 1 sont de la même couleur, alors 𝑥 + 1 et 𝑥 + 2 sont de la même couleur. Par 
transitivité, 𝑥 et 𝑥 + 2 sont de la même couleur.  
Un raisonnement par récurrence (accessible aux élèves de Terminale) permet de généraliser : pour tout entier 

naturel 𝑛, 𝑥 et 𝑥 + 𝑛 sont de la même couleur. 
 

Propriété 2 : Pour tout entier 𝒏 ≥ 𝟐, le nombre  
𝟏

𝒏
 est rouge. 

Démonstration : Si 1 est vert et si 𝑥 et 𝑥 + 1 ont la même couleur alors tous les entiers naturels sont verts. 
Si tous les entiers naturels sont verts et qu’un nombre et son inverse (sauf 1) sont de couleurs différentes alors 

pour tout entier naturel n, 
1

𝑛
 est rouge. 

 

 

Qu’en est-il du nombre 
𝟐𝟎𝟐𝟑

𝟑𝟏𝟒
 ?  

 
2023

314
= 6 +

139

314
                                     

314

139
= 2 +

36

139
                                       

139

36
= 3 +

31

36
 

 
36

31
= 1 +

5

31
                                           

31

5
= 6 +

1

5
 

 

Remontons ces opérations en analysant les couleurs :  
 

Nombres Couleur Justification 
1

5
 Rouge Propriété 2 

31

5
 Rouge Propriété 1 

5

31
 Vert Enoncé 2 

36

31
 Vert Enoncé 3 

31

36
 Rouge Enoncé 2 

139

36
 Rouge Propriété 1 

36

139
 Vert Enoncé 2 

314

139
 Vert Propriété 1 

139

314
 Rouge Enoncé 2 

2023

314
 Rouge Propriété 1 

 

Conclusion : Le nombre 
2023

314
 est de couleur rouge. 


